Preambulo

Estes artigos sobre Cardinalidade ja foram aqui publicados hd tempos.
Entretanto o numero de frequentadores do site cresceu muito.

Como eles estiveram na base da criagéo da rubrica resolvemos voltar a publicd-los, na
forma bimestral, a pensar nos novos interessados pela rubrica.

Introduc¢ao

Um dos objetivos que fixamos para esta rubrica foi o de fornecer um complemento de
formacgdo aos alunos do Secunddrio em temas que ndo sdo abordados nem no Ensino
Secundadrio, por nGo constarem do programa, nem no Ensino Superior, aqui por falta de
tempo, e que no entanto sdo indispensdveis a uma boa compreensdo dos contetdos
universitdrios.

Um desses temas é a Cardinalidade e é sobre ele que versam os proximos artigos.

O aparecimento das nogoes de Finito e Infinito na

Mente Humana

O Homem primitivo, ndmada, era um homem assustado e os problemas
com que se defrontava eram basicamente os de proteger-se das agruras
da natureza e dos animais ferozes bem como arranjar alimento: cacar e

pescar.




Estas atividades ndo lhe criaram a necessidade de contar e calcular.

Com a descoberta da agricultura e a domesticacdao de animais o homem
tornou-se sedentario.

Passou a pastorear rebanhos de ovelhas ou outros animais. Entao queria
ter a certeza de que, ao fim do dia, recolhia tantos animais como os que
tinha levado pela manha.

Provavelmente conseguiu-o recorrendo a um conjunto de pedras (ou
paus, mas estes sendo mais quebradicos, podiam induzir erros): por cada
animal que saia colocava uma pedra num saco e, na recolha, ia retirando
as pedras a medida que os animais entravam. Se ficassem pedras no saco
€ porque havia animais perdidos, se o saco ficasse vazio quando ainda
entravam animais é porque havia “visitantes estranhos” e se a ultima
pedra saisse do saco com a entrada do ultimo animal, entao tinham saido
tantos animais quantos os que havia entrado.

Como nota referimos que pedras se dizem “calculus” em latim e dai o
nome de Calculo dado ao ramo da Matematica que tem a ver com contar
e operar com numeros.

Este foi, muito provavelmente, o primeiro confronto do homem com a
no¢cao de numero: um conceito muito abstrato que naquela altura
significava apenas que quando houvesse, em termos atuais, uma bijecao
do conjunto das pedras no saco e o conjunto de animais eles tinham o
mesmo numero de elementos.

Com a vida sedentdria que passou a levar comegou a pensar na sucessao
dos dias e noites.



Talvez lhe tivesse ocorrido que, diferentemente dos animais que possuia,
aos dias e noites que tinha pela frente podia sempre acrescentar mais um:
eram infinitos em poténcia.

Este pensamento confrontou-o pela primeira vez com a ideia de infinito
potencial: uma quantidade finita que pode tornar-se arbitrariamente
grande.

O infinito em ato e comparagao entre infinitos

Foi|Galileu|quem pela primeira vez admitiu a possibilidade de pensar um
conjunto infinito: o infinito em ato.

A comparagao entre conjuntos infinitos foi ousada pela primeira vez por

Cantor| Definiu dois conjuntos infinitos como representando um mesmo

numero cardinal, ou como sendo equicardinais, se e s6 se existir uma
bijecao de um sobre o outro ou forem ambos vazios.

Esta ideia infantil revelou-se fecunda mas deu origem a varios paradoxos
como veremos nos préximos artigos desta rubrica.

No préximo artigo falaremos sobre “o mais pequeno dos conjuntos
infinitos”.


http://www-gap.dcs.st-and.ac.uk/~history/Biographies/Galileo.html
http://www-gap.dcs.st-and.ac.uk/~history/Biographies/Cantor.html

